Exercices supplémentaires

Question 1
Développer les expressions suivantes

a) (z+1)(22+1)—23(x—-2)—=x

b) (22 —1)(z —2) —2*2x — 1)(z +7)

Question 2

Factoriser les expressions suivantes

a) 2> —22> —52+6

b) 23+ 52?4+ Tx + 3

c) x*— 1322 + 36 (on pourra poser X = 2?2 dans un premier temps)

Question 3
Calculer les primitives des expressions suivantes

a) cosg(:c)

b) 22441123 4+1922+10z+2
34322422

Question 4
Calculer les limites suivantes

In(cos(z))
—.

a) hmxﬂo .

b) lim, . o In(22® + 3) — In(z) — In(z* + 1)



Correction

Question 1

a) —zt+323+22+1

b) —2z° — 13z* + 82® — 22% — z + 2
Question 2

a) (z—1)(z+2)(z—-3)

b) (z+1)*(x+3)

¢) (z=3)(z+3)(z—-2)(z+2)
Question 3

a) Faire une intégration par parties pour faire ”disparaitre” le x et utiliser (tan)'(z) =
1/ cos®(x)

Solution :

/ ﬁ@)dx = ztan(z) + In(cos(x)) + C

b) Faire la division, on obtient

2x* + 1123 4+ 1922 + 10z + 2

=20 +5+ ——— .
x3+3x2+2x T+ +I‘3+3x2+2x
Puis
x3+3x2+2x_$($+1)@+2)_$ z+1 x4+2
Solution :
224 + 112 + 192% + 10z + 2
/Z‘Jr o Ty dz = 2% + 5z +Infz| = 2n|z + 1| + Infz + 2| + C
3+ 322 + 2%

Question 4
a) On peut applique la régle de 'Hospital, car In(cos(0)) = 0 et 0> = 0, donc

—sin(x) .
cos(z 1.
= i 2@ Ly, 0@
z—0 2x 22-0 x

On peut appliquer de nouveau la regle de I’'Hospital et

In(cos(x)) 1 cos(z) 1

lim = ——lim = ——.
z—0 x? 2z2—0 1 2
b) Comme
2 3
In(2z° 4+ 3) — In(z) —In(2* + 1) = In <m(z2—i?1))> :

2



et

) 223 + 3 . 243273
im ———= lim ——— =
T—+00 .T($2 + 1) T—+00 (1 + $_2>

?

on en déduit par continuité de la fonction In

lim In(22° + 3) — In(z) — In(z* + 1) = In(2).

T—+00



